TEORIE NUTNA KE ZVLADNUTI CVICENI 3

I1.2. DISKRETNI A SPOJITE NAHODNE VELICINY
Definice (Diskrétni ndhodné velicina). Nahodnd veli¢ina je diskrétni, pokud nabyvé nejvyse spocetné
mnoha hodnot (napf. z1, z2, .... € R).

Definice (Spojita ndhodna veli¢ina). Ndhodna veli¢ina je spojitd, pokud nabyva nespocetné mnoha hodnot
(napt. interval [a,b] C R).

Poznamka (Rozdéleni)

(a) Rozdéleni diskrétni ndhodné veli¢iny X je jednoznaéné urcéeno pravdépodobnostmi

pr:=P(X = zp),k € N,

Zpk =1
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Vzdy plati

(b) Rozdéleni spojité ndhodné veliciny X je jednoznaéné uréeno hustotou fx : R — R, pro niz

P(X € B) :/ fx(z)dz VB eB.
B
Tedy napt. pro B = [a,b],a < b, je P(a < X < b) = f;fX(g;) dz, pro B = {a},a € R, je P(X =a) =
[¢ fx(z)dz = 0. Vzdy plati
/ fx(x)dx = 1.

Poznamka (Distribuéni funkce)

(a) Distribuéni funkce diskrétni ndhodné veli¢iny nabyvajici hodnot =y, k € N, je skokovitd, po ¢dstech
konstantni se skoky v x o velikosti pr, = P(X = xy).

(b) Distribuéni funkce spojité ndhodné velic¢iny je spojitd a plati
x
Fx(x) = / fx@®)dt, fx(x)= F%(x), pokud derivace v tomto bodé existuje.
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Pro libovolné a < b pak b
IP’(a<X<b):IP’(a§X<b):IP’(a<X§b):P(aSXSb):FX(b)—FX(a):/ fx(x)dx.
Opakovani (Zakladni vzorce pro integrily a derivace) ¢
Tvar zdkladnich primitivnich funkef F = J f(z)dz:  Zékladni vzorce pro derivace:

ofa;“dxé"’i:, a#—1 o (2") =nz"! reRneN
e [1dz=Inlz|, z#0 o (2% =ax® ! r>0acR
o [e"dz =e” o (e7) =e”

e [sin(z)dr = — cos(z) e (sin(z))" = cos(z)

e [cos(z)dzr = sin(x) e (cos(z)) = —sin(x)

Urcity integral pak pocitdme jako f; f(z)de = lim,_p F(z) — limg_yqt F(x).
Linearita neurcitého integrlu: [ af(z) + bg(z) dt = aF + bG

Véta o substituci: [ f(®(t))- (1) dt = F(®(t))

Derivace slozené funkce: [f(g(x))] = f'(9(z)) - ¢'(x)



